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L’uno, materia prima della molteplicita

La maggior parte dei sistemi numerici non possiede lo zero;
tutti, tranne uno, non possiedono I’ infinito, ma nessun sistema
ha potuto fare a meno dell’ uno. Senza I’uno non esiste il nu-
mero; e se ¢’ e universalitanel mondo dei numeri, & proprio nel-
I”uno. Tutto iniziadall’ esistenza: un oggetto esiste se eed
e soltanto se e uno. «L’unita é cio secondo cui ciascuna
delle cose esistenti € detta una» pone Euclide come prima de-
finizione dell’ Aritmetica dei suoi Elementi. Viene poi la plura-
litd, che si presenta sotto due aspetti. Quando la pluralita non
ha limiti, essa e plethos, e non € oggetto di uno studio partico-
lare. Quando ha un limite, essa diviene numero, arithmos, la
cui conoscenza € |’ oggetto dell’ aritmetica. «Un numero € la
moltitudine composta da unitd», pone Euclide come seconda
definizione. Nella suaiterazione senzafinel’ uno designo alcu-
ni numeri particolari — il dieci, il dodici, il cin-

que, il venti, il sessanta— a finedi farne del-
le basi, unitd di ordine superiore che lo
avrebbero aiutato nell’ operazione del con-
tare. Per gli antichi greci I’uno non era un
numero, macio per cui il numero é. Impre-
scindibile materia prima della molteplicita,
I”uno rimase a lungo isolato, contrapposto
frontalmente alla pluralita. In seguito, perse
lentamente la sua assoluta singolarita e di-
venne un numero, il primo.

Lo zero, unalunga storia
in tretappe ein treluoghi

Lo psicologo Jean Piaget scrive: «Finchés ¥
e cercato il numero nell’ oggetto, il primo """ I
numero della serie € stato I’ uno. Invece, ri- £ 'B{:{r.
tenere cheil primo numero dellaseriesialo CL

zero significa rinunciare ad astrarre il nume- /. ,

ro dall’ oggetto». Lo zero ha dovuto percorrere B,
una lunga strada per diventare il numero che og- e
gi conosciamo. Ha dovuto superare tre tappe: se-
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€l pensiero greco il

concetto di numero
“uno” non s era
chiaramente formato. uno
eral’ esistenza, mentre il
numero cominciava da“piu
di uno”. Nel 1893 Gottlob
Frege ha scritto nelle Leggi
Fondamentali
dell’ aritmetica: “L’ideache
ciascuno si fadel numero
“uno”, qualungue essa sia,
deve accuratamente essere
distinta dal numero “uno”,
cosi come leidee della
luna devono essere distinte
dalla lunavera e proprid’.
Sotto, I' 1 disegnato da
Erté.

La forza prodigiosa del continuo

_ o . _ el suoi Poemi visibili
Cantor dimostra chel’infinito numerabile o discreto non €1’ u- (pagina precedente)
nico infinito. La potenza dei numeri reali & maggiore. Non & ~ Max Emst rappresentala
. - . .. nozione di biiezione, cioe
possibile stabilire una corrispondenza biunivoca tra R € IN. i corrispondenza
Questo vuol dire che su una retta (ricordiamoci che la retta  biunivoca Ciascun occhio

reale corrisponde a IR) ci sono «infinitamente» piti punti che ggsr‘gocﬂiﬁr';iocﬂdoe
numeri interi per indicarli. Eccoci quindi in presenza di due  goprqun di%g,fg di Mitra

infiniti; il secondo, quello di IR, viene chiamato continuo. Divshali

Eppure, altra sorpresa, in un qualunque «piccolo» segmen-
to ci sono altrettanti punti che in tutta la retta, e non di meno
come S ci aspetterebbe! Per questo Cantor parla della «forza
prodigiosa del continuo».

Si pone inevitabilmente una domanda. Si puo andare a di
ladel continuo? Ci sono altri infiniti oltre a discreto e al con-
tinuo? Secondo Cantor si. Egli dimostra cheI’insieme P(A) di
tutte le parti di un insieme A ha una potenza superiore ad A,
ovvero un insieme ha sempre piu parti che elementi. Per |'e-
sattezza, un insieme che conta n elementi, conta 2" parti. Per
esempio I'insieme A={a, b, c}, che ha tre elementi, ha g=23
parti: {a, b, c}, {a}, {b}, {c}, {ab}, {a,c}, {b,c} el'inseme
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